2.9.15 Veéty o logaritmech Il

Predpoklady: 2914

Pro kazdéa >0; a# 1, pro vSechna kladnéislar a pro vSechna realisla
s plati: log, r* =slog, r .

(AN

Vzorec samaizjme plati pro libovolny druh mocninylog, 5/? =log, X :g log, X.

Pti zapisu je pdeba rozliSovat:
« log:r=(log,r) - umodiujeme hodnoty logaritmu.

* log,r*= Ioga(rs) - umoaiujemecislo, ze kterého mameditrlogaritmus.

Pr. 1. ZapiS$ jako nasobelogx:

a) logx® + logx® b) log x* + Iogi3 c) log~/x + Iogi .
X Ix
" a) logx? +logx® = 2logx+ 3logk = 5log b) log x* + Iogi3 = 4logx— 3logx = logk
; X

i 1 1 1 1
' ¢) logvx+log— == logx—= logx == logx
| ) log+/x Oy =5 109x 3 loux= log

Shmme si, co znamena logaritmueg, r je:
» (islo, jehoZ hodnotu jsme schopni &ftat islo, na které musime umocaitaby
vyslor),
» (islo, jehoZ hodnota neni vétsine piipadi ihned zejma,
» ¢islo, k jehoz uteni mizeme vyuzit vzorcéog, rs=log, r + log, s,

r
log,—=log,r —log, s, log, r* =slog,r .
s

Logaritmus hod# ptfipomind odmocninu. Pouze vzorce pro odmocninu piedi
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Pedagogicka poznamkaPredchozi poznamka k logarifmm je sice ,nematematicka”, ale
pottebna. Snazi se vratit logaritmy ,trochu na zemtisopnat je k géemu, ¢im
se studenti uz sili. Pokud by ji studenti chapali daidledka, nengli by s bodem
c) nasledujicihoifkladu problémy.



log, 125

Pr. 2. Zjednodus: a)og\/§+ Iogl b) Iogsx/z+ Ioggl+ log, & C)
5 2 Ioggx/E_S

a) Iog\/§+ Iogézé log5- Iog&——; log!

1
5 Ioggx/§+log3%+log38= log, 2 + log 2+ log ?=% log 2 log 2 3log 2
' b)

5
=§|0932
0 log,125_ log 8 _ 3log 5 6299 5 ¢

- 1
log, /5 log, 52 ;E[b935 190, 5

Pedagogickéd poznamkaBod c) je pro studenty opravdovyrfi¥%kem. Objevuji se dv

chyby: I093125: log,125- Iog\/_E (nemistné pouziti vzorce pro rozdil
log, /5
1
logaritmi) a 10g,125_ log ‘? =log, 5 2 (ignorovani faktu, ze logaritmus je
09,+/5

log, 5°
n¢jakécislo, jehoz hodnota neni nijakipocare vidit). Opst je treba zopakovat
piedchozi poznamku, pokud se studentichatistupovat k logaritmu jakeéislu,
které neni mozné libovoinrozmontovavat®, ziskate lepsi nastupni pozici pro
goniometrické funkce.

Pr. 3: Zapi$ jednim logaritmem:

a) log, 2+1 b) 2loga+ 2 c) 2log,a- Iogzb+% log,c— 2.

- a) log, 2+ 1= log, 2+ log, 3= log ¢
' b) 2loga+ 2= loga® + log100= log10&”

5 1 e : a’Ylc
' C) 2Iogza—logzb+:—glogzc— 2= log,a” - logb+ Iog\/_— log 4 Iog4—b

Pedagogicka poznamkal bodu a) jefeba byt ostrazity. Pokud studenti nebudou schopni
napsatl = log, 3, je lepsi jim to poradit a nerigpiiliS mnohocasu.

3
Pi. 4. Vyjadti pomocilog, a, log,b, log,c alog,d: Iogz4TE;b.
Cc

g - log, 4+—§’ Iog2a+51 log,b- 4logc— logd



PE. 5. Vypodti:
‘ a) log,, log, log, 9 b) logZ 3+ log, 3og, 2+ log 2 log

- a) log, log, log, 9= log, log 2= log ¥ |
' logZ 3+ log, 3og, 2+ log, 2 log £ log Bllog 8 log 3B log 2 lgg+2 =0
log, 3(log, 3+ log, A+ log 2= log 8 log b+ log 2 log B log=2 Ilo§=1

‘ Pr. 6:  Nakresli graf funkcey =log, X°

- Problém: Precislovani osy je nad naSe sily> zkusime Upravu vyrazu wgdpisu funkce.
- y=log, x* = 20og, x
Plati: y = 20og, x = 2T (x)
| Zvolime Xx.
Nakreslime funkciy = f (x) =log, x.

Nakreslime funkciy = 2[f (x) = 20og, X .

H Pi. 7:  Nakresli graf funkcey =log, 2x:
a) bez pouziti vzorce pro séin uvnitt logaritmu,
b) s pouZzitim vzorce pro séa uvnitt logaritmu.

a) Plati: y=log, 2x= f ( ).
Zvolime x.
Vypocteme 2x.
Nakreslime funkciy = f (2x) = log, 2.



b) Plati: y=log, 2x = log, x+ log, 2= log,x+ ..
y=log, x+1=f (x)+1

Zvolime Xx.

Nakreslime funkciy = f (x) =log, ().
Nakreslime funkciy = f (x)+1=log, (x) + 1.

'V obou Fipadech jsme ziskali stejny graf, coZ je safejpaé a jenom to potvrzuje spravnost
. vzorce pro sotin uvnit logaritmu.

Pr. 8: Petakova:
strana 31/cvieni 74 a) d)
strana 31/cvieni 75 a) b) c)

Shrnuti: Logaritmy grevadtji umoaiovani na ndsobeni.



